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. Metonsl ['aycca uist perieHus CUCTEM JIMHEHHBIX YpaBHEHU
10 OOpartHas matpuiia

11.BexTopsl. OO1IME TOHATHUS

12. nuHeitHBIC omepaIy HaJl BEKTOPAMHU.

13.IIpoexiust BEKTOpa Ha OCh

14.JIuneitHas 3aBUCUMOCTh BEKTOPOB U 0a3uc

15.CkansipHoe mpou3BEIEHUE ABYX BEKTOPOB

16.CBoiicTBa CKaISIpHOTO MPOU3BEICHUS

17.BekTopHOE NPOU3BEICHHUE IBYX BEKTOPOB

18.CBoiicTBa BEKTOPHOTO MPOU3BEICHHUS

19.CmMmemmanHoOe pOU3BEICHIE TPEX BEKTOPOB

20.YpaBHenus npsiMoii Ha TuiockocT. O0IIee ypaBHEeHHE
21.KaHoHn4eckoe ypaBHEHHUE MPSMOI Ha TIIOCKOCTH
22.YpaBHEHHE TIPSIMON B OTpE3Kax

23.B3anMHOe T0JIOKEHUE IBYX MPSIMBIX Ha TJIOCKOCTH.
24.YpaBHEHHUE TIJIOCKOCTH B MPOCTPAHCTRE.

25.B3anMHO€ pacrnoioKeHHe IByX MIOCKOCTEN B TPOCTPAHCTBE.
26.PaccrosiHre OT TOYKHU JI0 TUIOCKOCTH.PaccTossHME OT TOYKH J10 TIPSMOM
27.YpaBHeHUs IPSIMOM B TPOCTPAHCTBE
28.B3aumMopacnosiokeHne MpsMbIX B MPOCTPAHCTBE
29.PaccTosiHME OT TOYKHU JI0 IPSIMOM B MMPOCTPAHCTBE

30.1Tpenen GpyHkImn.
31. Juddepennmanbaoe BeaucieHne GyHKIMA OJHOM TepeMEHHOM

32.1IpousBoaubie u qudGepeHInanbl BRICIINX TOPSIKOB
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[Iprmeps!

— 0 _ (-3 0 -1 .
Jansl maTpunbt A = ( _ 3) B = ( 41 1 ) Haiitu marpuny 3A + 2B
4 -1 -1 4
|3 2 2 3
A= 1 3 3 1 HalJuTe IPOU3BEICHHE JIEMEHTOB €€ IT000YHOM
2 1 3 1
JaroHaJIH
VYKaxuTe pa3MepHOCTh MAaTPHIIBI B, KOTOPYIO MOKHO YMHOXHTH KakK CJI€Ba, TaK U

1 2
CIpaBa Ha MaTpuly A = <4 6)
7 9

1 0
Haiitu snement c3, MarpuuslC = A+ B, ecnu A = ( 2 3) , B
4 1
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Jlana Marpuna (_3

1 2
Sin —COS o
Cos o sin |
3 4 15
A=12 8 16
4 20 7
2 3
4 6
5 3
X+y+2=56
PewmuTh cucteMy ypaBHeHuid. { 2X+3Y -2 =5
4X-y+27=8
X+2y-z=1
Pewmnts cucteMy ypaBHeHmii. 3 —3X+ Y +2Z2 =0
X+4y+3z=2

Haiitu yron mexy Bekropamu &(1,3,—7,1) 1 (6 0,-2,— 20)

Haiitu cuHyc yriia Mexay BEKTOpaMu a(l 12, 2) | b (2; 3 ;1)

BepiuHbl TpeyronpHuKa B Toukax A(6,4), B(—9,4), C(—9,—16). Haiitu qnuny mennansl
AE.

CocTaBUTh ypaBHEHUS MPSAMOM Mpoxojsamei uepe3 Touek (3; 4) u (4; 3)



15. Haiitu paccTosiHEe OT Ha4aJlo KOOPAMHAT 10 MpsAMOoi 3X — 4y — 60 = 0

16. CocTaBuTh ypaBHEHUS MPSIMOM MPOXOsIIeH yepe3 nBe qanHoi Touke D(4;2) m Q(3;1)
17. Haiitu paccrosiaun ot Touku M(-2;7) o npsimoid 24x + 7y —2=0
18. HaiitTu Touky nepeceueHus mpsambIX 2x —3y =0 ¥ 3Xx+2y +13 =0

19. CocTaBuTh ypaBHEHHUS MPSIMOU MPOXOIsAIeH yepe3 Touky (3; 4) U HeprneHIuKyIIpHON
npsiMod X —y +3=0

20. CocraBuTh ypaBHEHHs IIIOCKOCTH Ipoxo el uepes Touek M, (1,2;-1), M, (2;2;3), M5
(2;2;3).

21. CocraBuTh ypaBHEHHs IIIOCKOCTU NPOXosiiei uepes Touky M (2;-3;1), u mapasiensHoi

wiockoctu SX —4y + 7z + 43 =0

100 99 98

22. 197 96 95|.M,, =
94 93 92
2x+3y+1=0
{5x+4y—1=0

23.
2x-3y-5=0
{4x—5y—7=0

24. [3x-5y+7z-9=0
2X—-4y-52-6=0
{—5x+2y—32+15:0

3X28y+7z+11=0
-2x-5y-152-4=0
4x-3y+5z2-6=0
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(4 0 -2 3 1)-1|=2
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cosa —sin aj” )

31 Sin o COos x

4 3J (—28 93 ){7 3}_7
39 7 5 38 -126 2 1
A= At=2?
33 3
A= AT =2
34
(cosb —sin bj .
=| A~ =7
35 sinb cosb
2 5 7
A: 6 3 4 A71 = 7
36 5 -2 -3

37. Hanucath ypaBHEHHUE IUIOCKOCTH, MPOXO/Isiiel uepe3 Touky M(2;-1;3) u oTcekaromniuii Ha
0CSIX KOOP/IMHAT paBHBIE OTPE3KH.

38. Beruncimts miomans tpeyronbanka ABC ¢ BepumHamu A(8;0;1), B(4;6;1) n C(-
8;4;3).

3 2 -1 1 2 3
39. Haitru A-B,ecm p—|2 -1 3 B={2 1 -1
1 1 -1 3 3 2

40. B tpeyronphuke ¢ BepmmHamu A(0;5), B(2;0) u C(18;8) onpenenuts amuHy meauans AE.
41.CocraButb ypaBHeHHE cTOpoHBI AB Tpeyronsauka ¢ BepmmHamu A(7;1), B(-5;-4) u C(9;5)

42 Hammcath ypaBHEHHE IUIOCKOCTH Tpoxopsmiei gepes Touku Mi(1;-1;2), M2(2;1;2) u
Ms(1;1;4)



43. Bextopel @ M B cocrasnstor yron 45° HaiiTu mwiomans TpeyronbHuKa

IOCTPOCHHOro Ha BekTopax d—2B M 3a+B, ecm |a|=B|=5
44. Hanmuicath ypaBHEHHE MPAMBIX IPOXOISIINX YePE3 HAuaI0 KOOPIMHAT Mo rpagycom 45° K
npamon y = 4 — 2x
45. Haiitn yron mexay Bektopamn & =1+ J+2k u B=1-]+4K
46.Hantn ypasHeHMe BbicoTbl B[ TpeyronbHMKa ABC BepLUMHbI KOTOPOI SIeXKaT Ha TOYKaX
A(=3;0),B(2;5)nC(3;2)

47Toctpouts nupamuy ¢ Bepmuaamu  Ai(7,7;3), Aa(-3;2;-3), As(-1;3;0) u As(4;0;5) u
BBEIYHCIIUTH €T0 00beM

X+2y+3z-13=0

48TIpuBecTr kK KAHOHMYECKOMY BUJIY 00IIlee YPaBHCHHE TIPSIMOI:
3Xx+y+4z-14=0

50

1 0 2 2 10
A=12 1 1 B=|-1 2 | 4B="?

L— 11 2 J LZ 1 J

51. CocTaBuTh ypaBHEHHE NIPAMOI IPOXOAALIEH Yepe3 TOUKY A(—1;1) M COCTABIAIOIIEHN ¢ IPAMOR
2x +3y = 6 yron 45°

52. Beraucauts mioimaas Tpeyronbaiuka ABC ¢ Bepimaamu A(8;0;1), B(4;6;1) u C(-8;4;3).

Haiimu npedenvt ¢hynxyuii, ne nonv3ysace npasunom Jlonumansa

L &) ;gg s O w) im0 m(2)

2 A) im0 ImCIEE ) im0 m(25)

3. A) J}Lrgxi;z O)lim=E ) ,‘%@ F)Xli&?(4z:1)4x

4. A) 1_)0032’;+x_25 0) }Cl_)()\/% - B) chi_rgari:gx r) Jim(1 + 2x /X

5. A) lim 21 G)lim ISV g)  fim 2O ) Jimx(InGe + 1) — b))

6. A) lim St 6)}(1%% B)lim 2992 1) Jim(2x + 1) (InCx + 3) — In))
TA) mIEE 6 R -SE) p) e 0 m(iR)

7 A)l x—2x%+5x* 6)1 —-1+V1+3x2 B)l'ml Ccos6x

x—o0 2+3x2+x* x3

r) llm(x —5)(In(x — 3) — Inx))

x—>0 x2 x—-0 1—cos2x

8. A) lim BN )y BIE hm@ ) lim(7 — 62 )</

x—o00 3x2+x-5 x—>3 x-3 x—0 x

9. A) lim 7x%-2x3+2 6)1 \/1+3x V2x+6 ) lim 1—cos4x r) 111’21’1(3X _ S)ZX/(X2_4)

X—00 x%+3 x—>5 2 —5x x—0 2xtg2x
8x5-3x%+9 . . — aV2/(x=3)
10. A) )}1_)00 P 0) l_}2 2+\/_) B) 11£r(1) 5x ctg3x T) Xl_l)rén(Bx 8)
4 -2 : 1- . 2x=1)3%
A) lim da+a” =2 0) lim= L. B) lim——> r) llm( - )
x—oo X3-x+4 X—0 X2-X x—0 4x2 x—00 \ 2x+1

10.A) lim T3S 0) lim

x—00 X3+4x2—x—1

B) lim—2*% 1) lim(1 — 2x )+
X—

—>0 3—3x x—0 2x(tg x)?)



11.A) 1 oy SX76x7 4 6)lim mef B) 1 ( 9z ))2 r) llm( x+3 )

x—>oo 3x7+5x2-1 x—>5 x2 x—>0 x2 x—o0 \ X—2
3 2x—-1
A) lim > 2+3x 1 6) lim V2x=3-5 B) lim S°S%= (czosx) F) lim ( x+1 )
x—>00 2X°+4x+7 x—>3 x-3 x-0 3x x—00 \ X—2
12.
3_ Vx2 _ _ 2 _ (x+1)/3
13 A) lim 7x 8+5x 6 6) lim Vx?+11-6 B) lim 1 (C'osx) r) hm( 3x—4 )
x—>o00 3x°-2x-1 x—)5 xX— 5 x>0 XSinx x—o00 \ 3x+2
3x3+2x2-5 . 4sin(3x—1) x+1\(x+3)/2
14. A) )l—mo x3+1 6)l_>1 \/_ B) Ll_rg 3x—1 F)Xl}gl( X )
249y -
15.A) lim(1 +2+(1/5)°+(1/5)%...) 6)) lim_ e B) 111%1 ——
xX—>— —X— x—
x+2
F)XEE?(X+1 )
5x3—5x+6 Vx2+11-6 . 1—cosx . x \2¥73
16.A) lim =—=—"  0) ,‘HST B) lim=—3 r) tim ()
X
17.A) Jim o255 6) Jim 5 B) ImiZE 0 lm()
—00 x— X—00 -
3x— 3xﬂn()x x2-3x+2 . mn() . 2 \Xt2
18. A) xlir(l) 6) 1—>1x4 —4x+3 B) lim Vx+2 -2 F) Xngl (1 t E)
3x2-4x+5 sinx-sina . x—1 \**2
19.A) lim =——= 0) lim- 1+r B) lmm=EE ) dim ()
5x6-3x3+10 —5x+10 i SOSk=cosa . o N1/x
20.A) h—>oo—5 py 0)) li ch_)s 5 B) x—>a—X—a r) 11m(1 + sinx)
- _ ) X2
21.A) h—l;{)lo 5;2 35xx3:53;c7 6) )lcl—>ax (a+¢11)3x+a B) }cli% tng3SLnX r) xLloo (2);22-:-21 )
(x+1)? x%-1 . sinx—cosx X
22A) 9}1_{210 x2+1 6) xli 1x2+3x+2 B) }Cl_rf(l) 1-tgx F) Xngl( 1+ )
2_ 3_,3
23.A) lim P G) i GO gy etz 11m< In /1>
x—o00 3x+7 haO h x>0 Sin3x x—00 \ X 1-x
2x2—x+3 x%-2x cos X edx _gbx
24. a) l—>c>o x3+8x-5 6) ;lc1_>2 x2—4x+4 B) ;lcl_r}}l Vx r);]cl_rg x
(2x+3)3 (3x—2)? 1 _ 3 . 1—/cosx In(cosx)
25 A) g}—wo x5+45 6);151_{2( 1—x3 ) B) };1_% x2 r)glc_m x2

[IponsBonnas. Haiitu mpousBoHbIE % JAHHBIX (DYHKLIMA:

1. A) Y=2Vax +3 -- b) Y=(e*+ 3)2 ) Y=Insin@x+5) d) Y=x*
e) tg() =5«

2. A) Y=x2 V1—x%Z b) Y:(;‘Zi’;’; c) Y= arctge* d) Y=xr €) X—y+arctg
y=0

3
Vi4+x+x3

3. A) y=x |~ b) y=mm  © y=acsinvi-3x  d) Y=x"* e) ysinx
= C0S (X-y)

4. A) Y==2o b) Y=x"Inx C) Y=x* d) L = arctg>  e) Y=sin
X — X COS X

5.A) Y= b Y:((—)) ) X d) Y= (arctgn)n* €) (¥ —1)(e? —1) -
1=0

6. A) yzﬁ +5¥x3+1 ;B) y=2(tg(x?+1))3 C) Y = 3arctgx?, d) Y =(arctgx)*; e)
yZX = ey/x

7. A)y= 3/?; b) y :% (tgx)*+ Incosx C) Y = arctg 1_\/%7 d) (x+ x2)* €) x3+y3-
3axy=0



8. A) y=3Vx5+ 5x4-_i b) y=In 1;22; C) y = arctg((tgx)?) d) y = (sin)"* e) X
—y+asiny=0
9. A) y= 5\/_+x+_ b) y = 2%e* C) y= arcsinx d) Y =(cosx)* e) Iny =arctg§

—-X

10. y= Vi+x2+V1+x3 D) y= —(tgx)3 tgx+x c) y = arctg —2 d) Y =(cosx)**
e) Xx—y+evarctgx =0

11.A) Y = ig b) Y =x3Inx - %3 c) Y= arctg - 1+—x d) Y=x* €) Inx+ e/
=0

12.A) Y =—”‘2x"+2"2 b) Y =sin3x+cosZ +tgvx ¢) Y=arcsin d) Y=¥x e)
arctg 2 = > In(x2+y?)

13.A) Y = Y@+ -2YA+x%° b) y=-IntgZ -2 G C) y=arctg = x
d) Y = (sinx)* e) e¥ =x+y

14.A) Y=2"2= b) Y=Incos™= C) Y =arcasinx® +arccosx* d) Y =xsinx
e) arctg(x+y):x

15A) Y=—= b) Y=§1n11‘+2x"++;2 €) Y =2 (arcsinx) 2arccosx d) Y=
(cosx)Sin* e) Inx+ e lx =

16.A) Y=Vx+vx b) Y=In@x+vaZ+x?) ¢) Y=arcsinvi—x +vV2x—x2 d) Y =
1+2* € Iny+ > =c

17.A) Y = (2x+1)(3x+2)3B3x+2 b) Y = Exi; c) Y=(x- % arcsinyx + % Vx — x2
d) Y = (arctgx)* €) Xy :arctgg

18. a) Y :§\/x2—a2— a?zln(x+\/x2—a2 b) Y= ln% C)Y = In(arcsin5x) d)
Y= Y =x** 1) Inx + e=r +§=c

. 19. A) Y=(x2-2x+2)e* b) Y=Inxlgx— Inalog,x C) Y =arctg

=2 d) Y=xtax ) ln§+§+x2:c

1-xcosa

20, A) y= xzzxstis b) Y=(nx)2-Inlnx C) Y = % arctg (Stfg +§) d Y
= (sinx)™ €) arctgX=1 ni—z

21. A)Y—(as—xs)s b) Y=vinx+1+Inx+1) C) Y= -Zarctg\/_
x d) Y =(cosx)t9* €)JxZ+yZ=c arctg%

22. a) Y= 3 X i—é b) Y=In ﬁzzz C) Y = 2@resindx + (1 — grecos3x)?

d) Y = (sinx)cos* e) Y-03siny = x+5

23. A) Y=Vxerx+x2 b) Y=- %cos(sz) —% cosx?> C) Y=
In arcsinx + l (Inx)2 + arcsin(lnx) d) (x+y)3=27@x—-y) €) Y =G~

24, A)Y‘le‘i b) Y =sin3x+cos S+ tgvx C) Yy=arcosvx
d) y=xtox e) arctgy =x+y

25. A) Y=z—i—exarcsinx b) Y=Sin(x2—5x+1)+tgi c) Y=

(,/x)cosx d) x%cosy —siny + cos2y =0
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26. A Y= li—x — %3 b) y= 1:32;; c) y= arctg (Inx) —lg(arc tg x)
d) y=(sinx)x e) ylnx—xln%=0

217. A) Y =Inxtgx— Inalog,sinx b) Y =- %cos(sz) - % cos X2 C)
Y =arcos e2* Id) Y = (cosx)** e) —‘xz_yz + arcsing =0

28. A yaé—x:;ﬁ b) Y =x210% c)Y——arctg( 5195 44 ) d)

y:x‘/"_x d) ln(xy+1)— Jx? —y3
29. A) Y= -2 b)) Y= (51n5x)3 (cos3)? €) y = arc tg“"

2(x 2)2 x-2

d) Y =xlsx ) arCSIn——coslny+x =0
30. A Y =- S L S — b) Y=%(cosx)3 (3(cosx)? —5)

4(x 3)4 3(x—3_)3 2(x—3)2

c) Y=2arctg vsimx d) Y=(/x) = €) arc g2 - myx—»* =0




